
Journal of Science and Technology Vol. 3, No. 1, 2014 วารสารวทิยาศาสตรแ์ละเทคโนโลย ีปีที ่3 ฉบบัที ่1 2557 

ความสวยงามวางนัยทัว่ไป : ผลคณูของเลขโดด 9 กบัจาํนวนท่ีเลขเรียงกนัเพ่ิมขึน้ไป

ทางซ้ายด้วยเลขคู่ 

Generalized beauty : the product of the digit number 9 and the arranged number 

increasing to the left by even number 
 

ศิริกานต ์หยดย้อย11 และ อยัเรศ เอีย่มพนัธ์ 1

2* 

Sirikan Yodyoi1 and Aiyared Iampan2* 

 

ABSTRACT 

 This paper presents the study and finding on a general form of the product of the digit 

number 9  and the arranged number increasing to the left by even number. The results show that a 

general form of this product is 

#(7) 1

(2 ) 642 9 ((2 ) 1)77 78
n

n n
= −

⋅ × = ⋅ −   for all positive integer n . 

 

Keywords: product, the arranged number by increasing to the left by even number and the digit  

                 number 9  

 

บทคดัย่อ 

 บทความนี้นําเสนอการศกึษาและการหารูปทัว่ไปของผลคูณของเลขโดด 9  กบัจํานวนทีเ่ลขเรยีงกนั

เพิม่ขึน้ไปทางซา้ยดว้ยเลขคู่ ผลการศกึษาพบรปูทัว่ไปของผลคณูนี้ ดงันี้ สาํหรบัทุกจํานวนเตม็บวก n    จะได้

ว่า 

#(7) 1

(2 ) 642 9 ((2 ) 1)77 78
n

n n
= −

⋅ × = ⋅ −   

 

คาํสาํคญั: ผลคณู จาํนวนทีเ่ลขเรยีงกนัเพิม่ขึน้ไปทางซา้ยดว้ยเลขคู ่และเลขโดด 9  
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บทนํา

 ในวัย เด็ก เ ร าคง เคยไป เที่ย วชมงาน

นิทรรศการวทิยาศาสตรจ์ากทีต่่าง ๆ และได้ชมกล

วทิยาศาสตรจ์ากศาสตรต่์างๆ ซึง่คณิตศาสตรก์เ็ป็น

ศาสตร์หนึ่งที่มีความน่าตื่นเต้น โดยมีการคิดหา

คําตอบอย่างเป็นระบบและมีเอกลักษณ์เป็นของ

ตวัเอง ในปัจจุบนั การศกึษาคณิตศาสตร์อาจจะมี

เครื่องมอืช่วยในการคํานวณต่างๆ เช่น เครื่องคดิ

เลขหรอืคอมพวิเตอรช์่วยในการคาํนวณ เพื่อความ

รวดเร็วในการหาคําตอบ แต่ในบางกรณีเครื่องคดิ

เลขก็อาจจะช่วยเราคิดไม่ได้ ถ้าจํานวนที่เรา

ตอ้งการคํานวณมจีํานวนหลกัมากๆ ฉะนัน้สูตรลดั

บางอย่างสําหรบัการคํานวณหาคําตอบน่าจะเป็น

วธิกีารทีเ่หมาะสมทีสุ่ด ด้วยเหตุนี้เราจะศกึษาและ

หารูปทัว่ไปทีแ่น่นอนของผลคูณ (ในบทความนี้ จะ

ใช้สญัลกัษณ์การคูณด้วย ⋅  หรอื × ) ของเลขโดด 

9  กบัจํานวนทีเ่ลขเรยีงกนัเพิม่ขึน้ไปทางซ้ายด้วย

เลขคู่ ที่เราสังเกตเห็นความสัมพันธ์ที่น่าสนใจ

บางอยา่ง ซึง่จะกล่าวถงึในหวัขอ้ต่อไป และหากเรา

สามารถหารูปทัว่ไปทีแ่น่นอนหรอืสูตรสําหรบัการ

คาํนวณได ้กจ็ะเป็นการเพิม่ความสะดวกใหม้ากขึน้

สาํหรบัการคาํนวณหาผลคณูนี้นัน่เอง 

 สําหรับบทความนี้  เราจะใช้จํานวนเศษ

เหลอืในการคํานวณหาผลลพัธ์ของผลคูณของเลข

โดด 9  กบัจํานวนทีเ่ลขเรยีงกนัเพิม่ขึน้ไปทางซา้ย

ด้วยเลขคู่ โดยเครื่องมือหลักที่เราใช้ในการสร้าง

จํานวนเศษเหลือ และพิสูจน์ทฤษฎีบทหลัก คือ

ขัน้ตอนวิธีกา รหาร  และหลักการอุปนัย เชิง

คณิตศาสตร ์ซึง่กล่าวไวด้งันี้ 

ทฤษฎีบท 1 ขัน้ตอนวิธีการหาร (The Division Algorithm) (Clark, 2002) ถา้ a  และ b  เป็นจํานวนเตม็ โดย

ที ่ 0b ≠  แลว้มจีาํนวนเตม็ q  และ r  เพยีงชดุเดยีวเทา่นัน้ ซึง่ 

a b q r= ⋅ +  และ 0 | |r b≤ <  

ทฤษฎีบท 2 หลกัการอปุนัยเชิงคณิตศาสตร ์(The Principle of Mathematical Induction) (Clark, 2002) 

กําหนดให้ ( )P n  แทนข้อความเกี่ยวกับจํานวนเต็มบวก n  และกําหนดให้ 0n  เป็นจํานวนเต็มบวก ซึ่ง

สอดคลอ้งกบัขอ้ความต่อไปนี้ 

 (1) 0( )P n  เป็นจรงิ 

 (2) ถา้ ( )P k  เป็นจรงิ สาํหรบัจาํนวนเตม็บวก 0k n≥  แลว้ ( 1)P k +  เป็นจรงิ 

สรปุไดว้่า ( )P n  เป็นจรงิ สาํหรบัทกุจาํนวนเตม็บวก 0n n≥  

 ต่อไปจะแนะนําใหรู้จ้กักบัจาํนวนเศษเหลอื ซึง่เป็นเครือ่งมอืทีส่าํคญัสาํหรบัการศกึษาของบทความนี้ 

 จากขัน้ตอนวธิกีารหาร (อยัเรศ, 2554) และ (ณัฐวุฒ ิและ อยัเรศ, 2556) ได้นิยามจํานวนเศษเหลอื 

(remainder number) ไวด้งันี้ กาํหนดให ้ a  เป็นจํานวนเตม็ใด ๆ และ 10b =  ทาํใหไ้ดว้่ามผีลหาร q  และเศษ

เหลอื r  ซึง่จะได ้ 10a q r= ⋅ +  และ 0 10r≤ <  นัน่คอื r  เป็นเลขโดด นิยาม 

: qa r=  (1) 

เชน่ 

0 2 18 221 34567

0 2 18 221 34567

0 2 18 221 34567

0 2 18 221 34567

0 0 20 0 180 0 2210 0 345670 0
1 1 21 1 181 1 2211 1 345671 1
2 2 22 2 182 2 2212 2 345672 2

9 9 29 9 189 9 2219 9 345679 9

= = = = =
= = = = =
= = = = =

= = = = =
              

 

และ 
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0 2 18 221 34567

1 3 19 222 34568

1 3 19 222 34568

1 3 19 222 3

0 0 20 0 180 0 2210 0 345670 0
1 9 21 9 181 9 2211 9 345671 9
2 8 22 8 182 8 2212 8 345672 8

9 1 29 1 189 1 2219 1 345679

− − − −

− − − − −

− − − − −

− − − − −

= − = − = − = − =
− = − = − = − = − =
− = − = − = − = − =

− = − = − = − = − =
              

45681

 

เพือ่ความสะดวก ยงัคงจะเขยีน 0 r  ดว้ย r  สาํหรบัทกุจาํนวนเตม็ r  ซึง่ 0 10r≤ <   

 จากขัน้ตอนวธิกีารหาร จะพบว่าผลหารและเศษเหลอืของจํานวนเตม็ใดๆ ดว้ยเลข 10  มเีพยีงชุดเดยีว 

ดงันัน้จาํนวนเศษเหลอืของจาํนวนเตม็ใดๆ จงึมแีบบเดยีว เชน่  

754395486 10 75439548 6= ⋅ +  จะไดว้า่ 75439548754395486 6=  

และ 754395486 10 ( 75439549) 4− = ⋅ − +  จะไดว้่า 75439549754395486 4−− =  

บทนิยาม 1 (ณฐัวุฒ ิและ อยัเรศ, 2556) กาํหนดให ้ Z R  แทนเซตของจาํนวนใน (1) ทัง้หมด นัน่คอื 

 { | ,q r r q= ∈Z ZR  และ 0 10}r≤ <  (2) 

และเราจะเรยีกสมาชกิของ Z R  ว่า จาํนวนเศษเหลือ (remainder number) 

 

เพื่อใหเ้ขา้ใจในผลลพัธ์จากการประยุกต์ใช้ทฤษฎี

บทของบทความนี้ จะแนะนําการแปลงจํานวนทีไ่ด้

จากการเรยีงกนัของจํานวนเศษเหลือทีไ่ด้จาก (1) 

กลบัเป็นเลขฐานสบิปกต ิเนื่องจากจํานวนทีไ่ดจ้าก

การเรยีงกนัของจํานวนเศษเหลอืเป็นจํานวนทีเ่ลข

ในแต่ละหลักอาจจะไม่ใช่เลขโดด แต่จํานวนใน

ระบบเลขฐานสบิเป็นจาํนวนทีเ่ลขในแต่ละหลกัเป็น

เลขโดด และจากหลักการบวกเลขปกติ หาก

ผลบวกมคี่ามากกว่าหรอืเท่ากบัสบิและเขยีนเป็น

จํานวนเศษเหลือ q r  เมื่อ q  คือผลหาร และ r  

คอืเศษเหลือ (เลขโดด) จากการหารด้วยเลข 10  

แล้วนําผลหาร q  ไปทดทีห่ลกัหน้า ฉะนัน้จงึสรุป

เ ป็นวิธีการแปลงจํ านวนเศษเหลือกลับ เ ป็น

เลขฐานสบิปกตไิดโ้ดยการบวกทแยงจากเศษเหลอื

ตวัขวากบัผลหารตวัซ้าย ซึ่งก็คอืการทดเลขปกติ

นัน่เอง เพือ่ใหเ้ขา้ใจไดง้า่ยขอยกตวัอย่างการแปลง

จํานวน 71 5 28281 96 7 690  ที่ได้จากการเรียงกัน

ของจํานวนเศษเหลือกลับเป็นเลขฐานสิบ ดังนี้

71 5 28

7 1 3

1 1

281 96 7 690 28(1 71)9(6 5)(7 28)690
28(72)9(11)(35)690
28 29 1 5690
2(8 7)2(9 1)(1 3)5690
2(15)2(10)45690
2 52 045690
(2 1)5(2 1)045690
353045690

= + + +
=
=
= + + +
=
=
= + +
=

 

 

การแปลงจํานวนเต็มบวกเป็นจํานวนเศษเหลอืนัน้

จะสงัเกตเหน็ว่าทําได้ง่าย แต่หากจะแปลงจํานวน

เต็มลบเป็นจํานวนเศษเหลือนัน้ทําได้ไม่ง่ายนัก 

ดงันัน้บทตัง้ 1 (ณัฐวุฒ ิและ อยัเรศ, 2556) มี

ประโยชน์อยา่งมากสาํหรบัการแปลงจํานวนเตม็ลบ

เป็นจํานวนเศษเหลือ โดยได้แสดงให้เห็นถึง

ลกัษณะของจํานวนเศษเหลือของจํานวนเต็มลบ

ด้วย และได้นิยามการดําเนินการทวิภาค (binary 

operation) (  บน Z R  โดย 
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r

sa
+

+ +

+ ≤ + ≤=  + ≥ + =
(  สาํหรบัทกุ ,q tr s∈ Z R  

บทตัง้ 1 (ณฐัวุฒ ิและ อยัเรศ, 2556) กาํหนดให ้ n∈N  ซึง่ qn r= แลว้ 

 
( 1)

0 ; 0
(10 ) ; 0

q

q

r
n

r r
−

− +

=
− =  − ≠

 (3) 

 

จากการนิยามจาํนวนเศษเหลอื ไดม้กีารประยุกต์ใช้

จํานวนเศษเหลอืในการหาผลคณูของจํานวนทีเ่ลข

เรียงกนัถูกศึกษาในหลายลักษณะ ดังนี้  อภิสิทธิ ์

และ อยัเรศ (2556) ได้ศกึษาและหารูปทัว่ไปของ

ผลคูณของจํานวนทีเ่ลขเรยีงกนัเพิม่ขึน้จากเลข 1 

ไปทางซ้ายกบัเลขโดด 9  โดยได้พบว่าผลคูณนี้

สามารถเขยีนอยู่ในรูปทัว่ไปที่แน่นอนได้ ดงันี้ 

สาํหรบัทุกจํานวนเตม็บวก n  จะไดว้่า สาํหรบัทุก

จาํนวนเตม็บวก n  โดยที ่ qn r=  เมื่อ q  และ r  

เป็นจาํนวนเตม็ ซึง่ 0 10r≤ <  จะไดว้่า 

 

1

#(8) ( 1)

1 1
1

#(8) 9

( 1) 888...8 9 , 1 10

( ( 1) 1 09 321) 9
9888...89 , 0

q

q

q
r

q q
q

r r

r r
r

−

= −

−
=

− ≤ <
− × = 

=




 


 

อยัเรศ (2556) ได้ศกึษาและหารูปทัว่ไประหว่าง

จาํนวนทีท่กุหลกัเป็นเลข 1 กบัสมการเชงิเสน้ โดย

ได้พบความสมัพันธ์ ดังนี้  กําหนดให้ n  เป็น

จํานวนเต็มบวก โดยที่ qn r=  เมื่อ q  และ r  

เป็นจาํนวนเตม็ ซึง่ 0 10r≤ <  จะไดว้่า 

 

#(1)

111 111 9 123 ( 3) ( 2) ( 1)
q

q q q q
r

r r r r
=

 = ⋅ − − − +    

ผลการศึกษาหลกั 

 เราพบว่าจํานวนที่เลขเรยีงกนัเพิม่ขึ้นไป

ทางซ้ายด้วยเลขคู่ในระบบเลขฐานสิบมีเพียงสี่

จาํนวน ไดแ้ก ่ 2,42,642  และ 8642  และหากเรา

นําทัง้สีจ่ํานวนนี้ไปคูณกบัเลขโดด 9  จะทําใหพ้บ

ค ว า ม สั ม พั น ธ์ ที่ น่ า ส น ใ จ  ดั ง นี้

 

 

2 9 18 : #( ) 0
42 9 3 8 : #( ) 1

642 9

7
7 7

77 75 8 : #( ) 2
8642 9 7 8 : #( ) 3777 7

× = =
× = =
× = =
× = =

  (4) 

 

จาํนวนทีเ่ลขเรยีงกนัเพิม่ขึน้ไปทางซา้ยดว้ยเลขคู่ใน 

(4) สามารถเขยีนไดอ้ยู่ในรปู (2 )...642n⋅  เมื่อ n  

เป็นจํานวนเต็มบวก ซึ่ง 1 4n≤ ≤  เราสงัเกตเห็น

ว่า n  มผีลต่อผลคูณของเลขโดด 9  กบัจํานวนที่

เลขเรยีงกนัเพิม่ขึน้ไปทางซ้ายด้วยเลขคู่ โดยทีผ่ล

คูณนี้เป็นจํานวนหลายหลกั ที่หลกัหน่วยเป็นเลข
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โดด 8  หลกัทีม่ากทีสุ่ดเป็นเลขโดด (2 ) 1n⋅ −  ซึ่ง

เป็นเลขคี ่และหลกัทีเ่หลอืจํานวน 1n −  หลกัเป็น

เ ล ข โ ด ด  7  ทั ้ ง ห ม ด  ดั ง นี้

 

 
#(7) 1

(2 ) 642 9 ((2 ) 1)77 78
n

n n
= −

⋅ × = ⋅ −   

สาํหรบัทกุจาํนวนเตม็บวก n  ซึง่ 1 4n≤ ≤  จงึทาํใหเ้กดิขอ้สงสยัดงัต่อไปนี้ 

(1) เราสามารถเขยีนรปูทัว่ไปทีแ่น่นอนของผลคณูของเลขโดด 9  กบัจํานวนทีเ่ลขเรยีงกนัเพิม่ขึน้ไป

ทางซา้ยดว้ยเลขคูไ่ดห้รอืไม ่

(2) ถา้เราสามารถเขยีนรปูทัว่ไปทีแ่น่นอนของผลคณูนี้ได ้แลว้ผลคณูนี้จะมรีปูทัว่ไปสอดคลอ้งกบั (4) 

หรอืไม ่

 จากตวัอยา่ง 3(2 15)0 (30)0 00 300 20 15⋅ = = = = ⋅  เราจงึไดบ้ทตัง้ต่อไปนี้ ซึง่มคีวามสาํคญัอย่าง

มากสาํหรบัการพสิจูน์ทฤษฎบีทหลกั 

บทตัง้ 2 (2 )0 20n n⋅ = ⋅  สาํหรบัทกุจาํนวนเตม็บวก n  

การพิสจูน์ กาํหนดให ้ n  เป็นจาํนวนเตม็บวก จะไดว้่า 

20 20
20 20 20

(2 2 2)(0 0 0)

( 2)0
(2 )0

n n

n
n

⋅ = ⋅
= + + +

= + + + + + +

= ⋅
= ⋅



    

ดงันัน้ (2 )0 20n n⋅ = ⋅  สาํหรบัทกุจาํนวนเตม็บวก n   

ต่อไปจะเป็นทฤษฎบีทหลกัของบทความนี้ ซึง่จะตอบขอ้สงสยัขา้งตน้ของเราได ้

ทฤษฎีบท 3 สาํหรบัทกุจาํนวนเตม็บวก n  จะไดว้่า 

#(7) 1

(2 ) 642 9 ((2 ) 1)77 78
n

n n
= −

⋅ × = ⋅ −   

การพิสจูน์ กาํหนดให ้ ( )P n  แทนขอ้ความ 

#(7) 1

(2 ) 642 9 ((2 ) 1)77 78
n

n n
= −

⋅ × = ⋅ −   สาํหรบัทกุจาํนวนเตม็บวก n  

เนื่องจาก 
#(7) 1 1 0

(2 1) 9 18 ((2 1) 1) 77...7 8
= − =

⋅ × = = ⋅ −  จะไดว้า่ (1)P  เป็นจรงิ สมมตวิ่า ( )P k  เป็นจรงิ จะไดว้า่ 

#(7) 1

(2 ) 642 9 ((2 ) 1)77 78
k

k k
= −

⋅ × = ⋅ −   

ฉะนัน้ 

n พจน์ 

n พจน์ n พจน์ 
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#(0)

#(0)

#(0) #(7) 1

#(0)

[2 ( 1)] 642 9 [2 ( 1)](2 ) 642 9
{[2 ( 1)]00 0 (2 ) 642} 9

{[2 ( 1)]00 0 9} {(2 ) 642 9}

{[2 ( 1)]00 0 9} ((2 ) 1)77 78

{[18 ( 1)]00 0} ((2 )

k

k

k k

k

k k k
k k

k k

k k

k k

=

=

= = −

=

⋅ + × = ⋅ + ⋅ ×
= ⋅ + + ⋅ ×

= ⋅ + × + ⋅ ×

= ⋅ + × + ⋅ −

= ⋅ + + ⋅

 

 

 

  


#(7) 1

#(7) 1

#(7) 1

#(0) #(7) 1

#(0) #(7) 1

#(7)

1)77 78

((18 ) 18 (2 ) 1)77 78

((20 ) 17)77 78

(20 )00 0 1777 78

(2 )000 0 1777 78

((2 ) 1)77 78

[2 ( 1) 1] 77

k

k

k

k k

k k

k

k k

k

k

k

k

k

= −

= −

= −

= = −

= = −

=

−

= ⋅ + + ⋅ −

= ⋅ +

= ⋅ +

= ⋅ +

= ⋅ +

= ⋅ + −







  

  




#(7) ( 1) 1

7 8
k= + −


 

นัน่คอื ( 1)P k +  เป็นจรงิ ดงันัน้โดยหลกัการอปุนยัเชงิคณิตศาสตร ์จะไดว้่า  

 
#(7) 1

(2 ) 642 9 ((2 ) 1)77 78
n

n n
= −

⋅ × = ⋅ −   สาํหรบัทกุจาํนวนเตม็บวก n   

 

สามตวัอย่างต่อไปนี้แสดงถงึการหาผลคณูของเลข

โดด 9  กบัจํานวนทีเ่ลขเรยีงกนัเพิม่ขึน้ไปทางซา้ย

ดว้ยเลขคูถ่งึ 14,28  และ 70  ตามลาํดบั โดย 

ประยุกต์ใช้ทฤษฎีบท 3 ซึ่งเป็นการหาผลคูณที่

ถู ก ต้ อ ง แ ล ะ ร ว ด เ ร็ ว

ตวัอย่าง 1 จงหาผลลพัธข์อง 15308642 9×  

วิธีทาํ เนื่องจาก 1 1 115308642 4 2 08642 (14)(12)(10)8642 (2 7)(12)(10)8642= = = ⋅  และโดยทฤษฎบีท 

3 จะไดว้่า 

#(7) 7 1 6

#(7) 6

#(7) 6

15308642 9 (2 7)(12)(10)8642 9
(14 1) 77 7 8

(13)7777778

137777778

= − =

=

=

× = ⋅ ×
= −

=

=







 

 

 

 

 

 

 

(โดยบทตัง้ 2) 
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ตรวจคาํตอบ 

 
รปูท่ี 1 : 15308642 9×  

ตวัอย่าง 2 จงหาผลลพัธข์อง 308641975308642 9×  

วิธีทาํ เนื่องจาก 

2 2 2 2 2 1 1 1 1 1308641975308642 8 6 4 2 0 8 6 4 2 08642
(28)(26)(24)(22)(20)(18)(16)(14)(12)(10)8642
(2 14)(26)(24)(22)(20)(18)(16)(14)(12)(10)8642

=
=
= ⋅

 

และโดยทฤษฎบีท 3 จะไดว้่า 

#(7) 14 1 13

#(7) 13

#(7) 14

308641975308642 9 (2 14)(26)(24)(22)(20)(18)(16)(14)(12)(10)8642 9
(28 1) 77 7 8

(27)77 78

277 78

= − =

=

=

× = ⋅ ×
= −

=

=







 

ตรวจคาํตอบ 

 
รปูท่ี 2 : 308641975308642 9×  

ตวัอย่าง 3 จงหาผลลพัธข์อง 775308641975308641975308641975308642 9×  

วิธีทาํ เนื่องจาก 

7 6 6 6 1 1 1 1

775308641975308641975308641975308642
0 8 6 4 6 4 2 08642

(70)(68)(66)(64) (16)(14)(12)(10)8642
(2 35)(68)(66)(64) (16)(14)(12)(10)8642

=
=
= ⋅







 

และโดยทฤษฎบีท 3 จะไดว้่า 

#(7) 35 1 34

#(7) 34

#(7) 34

775308641975308641975308641975308642 9
(2 35)(68)(66)(64) (16)(14)(12)(10)8642
(70 1) 77 7 8

(69)77 78

6977 78

= − =

=

=

×
= ⋅
= −

=

=








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ตรวจคาํตอบ 

 
รปูท่ี 3 : 775308641975308641975308641975308642 9×  

ตวัอย่าง 4 จงหาผลลพัธข์อง 241975308642 9− ×  

วิธีทาํ เนื่องจาก 

241975308642 ((22)(20)(18)(16)(14)(12)(10)8642)
((2 11)(20)(18)(16)(14)(12)(10)8642)

− = −
= − ⋅

 

และโดยทฤษฎบีท 3 จะไดว้่า 

#(7) 11 1 10

#(7) 10

2
#(7) 10

#(7) 10

241975308642 9 ((2 11)(20)(18)(16)(14)(12)(10)8642) 9
((2 11)(20)(18)(16)(14)(12)(10)8642 9)
((22 1) 77 7 8)

((21)77 78)

( 177 78)

2177 78

= − =

=

=

=

− × = − ⋅ ×
= − ⋅ ×
= − −

= −

= −

= −









 

ตรวจคาํตอบ 

 
รปูท่ี 4 : 241975308642 9− ×  

 

บทสรปุ 

 จากการศึกษาผลคูณของเลขโดด 9  กบั

จํานวนที่เลขเรยีงกนัเพิม่ขึ้นไปทางซ้ายด้วยเลขคู ่

โดยใช้หลกัการอุปนัยเชิงคณิตศาสตร์และจํานวน

เศษเหลอืทีเ่ป็นเครื่องมอืสาํคญัในการพสิจูน์ ทาํให้

ตอบขอ้สงสยัสองขอ้ของเราไดด้งันี้ 

(1) เราสามารถเขยีนรูปทัว่ไปทีแ่น่นอน

ของผลคูณของเลขโดด 9  กบัจํานวน

ทีเ่ลขเรยีงกนัเพิม่ขึน้ไปทางซ้ายด้วย

เลขคูไ่ดจ้รงิตามทฤษฎบีท 3 ดงันี้ 

#(7) 1

(2 ) 642 9 ((2 ) 1)77 78
n

n n
= −

⋅ × = ⋅ −   สาํหรบัทกุจาํนวนเตม็บวก n  
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(2) รปูทัว่ไปทีไ่ดต้ามทฤษฎบีท 3 นัน้

สอดคลอ้งกบั (4) ทีเ่ราพบ 

 จากการสงัเกตผลคูณที่สวยงามของเลข

โดด 9  กบัจํานวนทีเ่ลขเรยีงกนัเพิม่ขึน้ไปทางซา้ย

ดว้ยเลขคู่ จนกระทัง่สามารถหาและพสิจูน์รปูทัว่ไป

ได ้ซึง่นับไดว้่ารูปทัว่ไปนี้เป็นการวางนัยทัว่ไปของ

การสงัเกตของเรา และกล่าวเช่นเดยีวกบั (อยัเรศ, 

2554) ไดว้่ารปูทัว่ไปของผลคณูของเลขโดด 9  กบั

จํานวนที่เลขเรยีงกนัเพิม่ขึ้นไปทางซ้ายด้วยเลขคู่

เ ป็ นอีกคว ามสวยงามว างนั ยทั ว่ ไป ในแบบ

คณิตศาสตรอ์กีรปูแบบหนึ่ง ยิง่ไปกว่านัน้รปูทัว่ไปนี้

ยงัช่วยใหก้ารคาํนวณหาผลคณูของเลขโดด 9  กบั

จํานวนที่เลขเรยีงกนัเพิม่ขึ้นไปทางซ้ายด้วยเลขคู่

เป็นเรือ่งทีส่ะดวกและไมยุ่ง่ยากเกนิไป 
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