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ABSTRACT 

The main purpose of this article is to present the beauty of a general form of the product of 

the digit number 8  and the arranged number by decreasing from digit number 8  to the right. 2The 

results showed that the general form of this product is 

8 876 ( ) 70123 (8 ( 1))(10 (2 ))n n n⋅ … − = … + − + ⋅  for all positive integer n . 

Keywords: product, arranged number by decreasing from digit number 8  to the right 

บทคดัย่อ 

วตัถุประสงคห์ลกัของบทความนี้เพื่อนําเสนอความสวยงามของรปูทัว่ไปของผลคณูของเลขโดด 8  กบั

จํานวนที่เลขเรียงกันลดลงไปทางขวาจากเลขโดด 8  ผลการศึกษาพบรูปทัว่ไปของผลคูณดังกล่าว ดังนี้ 

8 876 ( ) 70123 (8 ( 1))(10 (2 ))n n n⋅ … − = … + − + ⋅  สาํหรบัทกุจาํนวนเตม็บวก n  
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บทนํา 

 การคํานวณหาผลคูณของจํานวนหลาย

หลกันัน้ แมว้่าจะไมใ่ชเ่รือ่งยุง่ยากมากนกัแต่ถา้หาก

เราจะคํานวณหาผลลัพธ์ก็จะต้องใช้เวลามาก

พอสมควร เราจึงหาเครื่องมือช่วยในการคํานวณ 

เช่น คอมพิวเตอร์ เครื่องคิดเลข แต่เนื่ องจาก

คอมพวิเตอร์ไม่สะดวกในการพกพาและเครื่องคิด

เลขก็อาจใช้งานไม่ได้กับจํานวนที่มีจํานวนหลัก

มากๆ ท้ายที่สุด ถ้าเราสามารถหาสูตรในการหา

ผลลพัธ์ทางพชีคณิตของผลคณูของเลขโดด 8  กบั

จํานวนที่เลขเรยีงกนัลดลงไปทางขวาจากเลขโดด 

8  จะเป็นการเพิม่ความสะดวกและยงัประหยดัเวลา

ในการคํานวณผลคูณของการคํานวณนี้ ด้วยเหตุนี้

จึงเป็นแรงบันดาลใจให้ผู้เรยีนจะศึกษาและหารูป

ทัว่ไปของความสมัพนัธ์ทางพชีคณิตของผลคณูของ

เลขโดด 8  กบัจาํนวนทีเ่ลขเรยีงกนัลดลงไป 

 

ทางขวาจากเลขโดด 8  

 สําหรับการศึกษาและหารูปทัว่ไปทาง

พีชค ณิ ตของจํ าน วน ที่ เลข เรีย งกัน นั ้น  ได้ มี

การศึกษาในหลายรูปแบบ โดยได้ประยุกต์ใช้

จํานวนเศษเหลือ ซึ่งนิยามใน (1) สําหรบัจํานวน

เต็ม a  ใด ๆ ด้วยสญัลกัษณ์ qa r=  เมื่อ r  และ 

q  เ ป็ น จํ า น ว น เ ต็ ม  แ ล ะ  0 10r≤ <  ซึ่ ง 

10a q r= ⋅ +  ดังนี้  อภิสิทธิ ์และ อัยเรศ (2556) 

ได้ศึกษาและหารูปทัว่ไปของผลคูณของจํานวนที่

เลขเรยีงกนัเพิม่ขึ้นจากเลขโดด 1 ไปทางซ้ายกบั

เลขโดด 9  โดยได้พบว่าผลคูณนี้สามารถเขยีนใน

รปูทัว่ไปได ้ดงันี้ กาํหนดให ้ n  เป็นจาํนวนเตม็บวก 

โดยที ่ qn r=  เมื่อ q  และ r  เป็นจํานวนเตม็ ซึ่ง 

0 10r≤ <  จะไดว้่า 
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เมื่อ 1 11: ( 1) 1 09 321q q qr r r← = −   สุจติรา 

และ อยัเรศ (2557) ไดศ้กึษาและหารปูทัว่ไปของผล

คณูของจาํนวนทีเ่ลขเรยีงกนัเพิม่ขึน้ไปทางซา้ยดว้ย

เลขคีก่บัเลขโดด 9  โดยได้พบว่าผลคูณนี้สามารถ

เขยีนในรปูทัว่ไปได ้ดงันี้ สาํหรบัทกุจาํนวนเตม็บวก 

n  จะไดว้่า 

#(7) 1

(2 1) 531 9 (2 2)77 79
n

n n
= −

⋅ − × = ⋅ −   

กิตติยา และ อัยเรศ (2557) ได้ศึกษาและหารูป

ทัว่ไปของผลบวกของพหุคูณของเลขโดด 9  ด้วย

จํานวนที่เลขเรียงกันลดลงจากเลขโดด 9  ไป

ทางขวาถึงจํานวนเต็มใดๆ กับจํานวนเต็มที่มีค่า

น้อยกว่าเลขหลักแรกของจํานวนที่เลขเรียงกัน

ข้างต้นอยู่สองค่า โดยได้พบว่าผลคูณนี้สามารถ

เขยีนในรปูทัว่ไปได ้ดงันี้ สาํหรบัทกุจาํนวนเตม็บวก 

n  จะไดว้่า 

#(8) 11

[(9 ( )) 9] ( 2) 888 8
n

n n
= +

→ − ⋅ − + =   

รุ่งนภา และ อัยเรศ (2557) ได้ศึกษาและหารูป

ทัว่ไปของผลบวกของพหุคูณของเลขโดด 8  ด้วย

จํานวนที่เลขเรียงกันเพิ่มขึ้นจากเลขโดด 1 ไป

ทางขวาถงึจํานวนเตม็บวกใดๆ กบัจํานวนหลกัแรก

ของจํานวนที่เลขเรียงกันข้างต้น โดยได้พบว่า

ผลบวกนี้สามารถเขยีนในรูปทัว่ไปได้ ดงันี้ สาํหรบั

ทุ ก จํ า น ว น เ ต็ ม บ ว ก  n  จ ะ ไ ด้ ว่ า

 

(1 ) 8 9 (10 )n n n→ × + = → −  

วนิดา และ อยัเรศ (2557) ไดศ้กึษาและหารปูทัว่ไป

ของผลคณูของเลขโดด 9  กบัจํานวนทีเ่ลขเรยีงกนั

เพิม่ขึน้ไปทางซา้ยดว้ยพหุคูณของเลขโดด 3  โดย

ได้พบว่าผลคูณนี้สามารถเขยีนในรปูทัว่ไปได ้ดงันี้ 

สาํหรบัทกุจาํนวนเตม็บวก n  จะไดว้่า 



Journal of Science and Technology Vol. 4, No. 2, 2015 วารสารวทิยาศาสตรแ์ละเทคโนโลย ีปีที ่4 ฉบบัที ่3 2558 

#(6) 1

(3 ) 963 9 ((3 ) 1)666 67
n

n n
= −

⋅ × = ⋅ −   

ประไพศร,ี รสสุคนธ์ และ อยัเรศ (2558) ได้ศกึษา

และหารปูทัว่ไปของผลบวกของพหุคณูของเลขโดด 

9  กบัจํานวนที่เลขเรยีงกนัเพิม่ขึน้จากเลขโดด 1 

ทางซา้ยและขวาเขา้สู่เลขกึง่กลางถงึ n  กบัจํานวน 

1n −  และผลบวกของพหุคูณของเลขโดด 9  กบั

จํานวนที่เลขเรียงกันเพิ่มขึ้นจากเลขโดด 1 ที่

กึง่กลางไปทางซา้ยและขวาถงึ n  กบัจํานวน 1n −  

เมื่อ n  เป็นจํานวนเต็มบวกใด ๆ โดยที่ 2n ≥  

โดยได้พบว่าผลบวกนี้สามารถเขยีนในรูปทัว่ไปได ้

ดงันี้ สาํหรบัทกุจาํนวนเตม็บวก 2n ≥  จะไดว้่า 

#(1) 1 #(8) 2

(1 1) 9 ( 1) 111 10888 89( 2)
n n

n n n
= − = −

→ ← × + − = −    

และ 
#(1) 2#(8) 2

( 1 ) 9 ( 1) ( 1)888 89111 109
nn

n n n n
= −= −

← → × + − = −    

จากบทความขา้งต้น พบว่าการประยุกต์ใชจ้ํานวน

เศษเหลอืในการหาผลลพัธ์นัน้มปีระโยชน์เป็นอย่าง

มาก ฉะนัน้ บทความนี้มวีตัถุประสงคท์ีจ่ะศกึษาและ

หารปูทัว่ไปของผลคณูของเลขโดด 8  กบัจาํนวนที ่

เลขเรยีงกนัลดลงไปทางขวาจากเลขโดด 8  โดย

เครื่องมอืหลกัที่เราใช้ในการสรา้งจํานวนเศษเหลอื 

และพสิจูน์ทฤษฎีบทหลกั ได้แก่ข ัน้ตอนวธิกีารหาร 

และหลกัการอปุนยัเชงิคณิตศาสตร ์ซึง่กล่าวไวด้งันี้ 

ทฤษฎีบท 1 ขัน้ตอนวิธีการหาร (The Division Algorithm) (Clark, 2002) ถา้ a  และ b  เป็นจาํนวนเตม็ โดย

ที ่ 0b ≠  แลว้มจีาํนวนเตม็ q  และ r  เพยีงชดุเดยีวเทา่นัน้ ซึง่ 

a b q r= ⋅ +  และ 0 | |r b≤ <  

ทฤษฎีบท 2 หลักการอุปนัยเชิงคณิตศาสตร์ (The Principle of Mathematical Induction) (Clark, 2002) 

กําหนดให้ ( )P n  แทนข้อความเกี่ยวกับจํานวนเต็มบวก n  และกําหนดให้ 0n  เป็นจํานวนเต็มบวก ซึ่ง

สอดคลอ้งกบัขอ้ความต่อไปนี้ 

 (1) 0( )P n  เป็นจรงิ 

 (2) ถา้ ( )P k  เป็นจรงิ สาํหรบัจาํนวนเตม็บวก 0k n≥  แลว้ ( 1)P k +  เป็นจรงิ 

สรปุไดว้่า ( )P n  เป็นจรงิ สาํหรบัทกุจาํนวนเตม็บวก 0n n≥  

 

ต่อไปจะแนะนําใหรู้จ้กักบัจํานวนเศษเหลอื 

ซึ่งเป็นเครื่องมือที่สําคัญสําหรับการศึกษาของ

บทความนี้ 

 จากขัน้ตอนวิธีการหาร (อัยเรศ , 2554) 

และ (ณัฐวุฒิ และ อยัเรศ, 2556) ได้นิยามจํานวน

เศษเหลอื (remainder number) ไว้ดงันี้ กําหนดให ้

a  เป็นจํานวนเต็มใดๆ และ 10b =  ทําให้ได้ว่ามี

ผ ล ห า ร  q  แ ล ะ เ ศ ษ เ ห ลื อ  r  ซึ่ ง จ ะ ไ ด ้

10a q r= ⋅ +  และ 0 10r≤ <  นัน่คอื r  เป็นเลข

โดด นิยาม 

: qa r=  (1) 

เชน่ 

0 2 6 18 20

0 2 6 18 20

0 2 6 18 20

0 2 6 18 20

0 0 20 0 60 0 180 0 200 0
1 1 21 1 61 1 181 1 201 1
2 2 22 2 62 2 182 2 202 2

9 9 29 9 69 9 189 9 209 9

= = = = =
= = = = =
= = = = =

= = = = =
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และ 

0 2 6 18 20

1 3 7 19 21

1 3 7 19 21

1 3 7 19 21

0 0 20 0 60 0 180 0 200 0
1 9 21 9 61 9 181 9 201 9
2 8 22 8 62 8 182 8 202 8

9 1 29 1 69 1 189 1 209 1

− − − −

− − − − −

− − − − −

− − − − −

= − = − = − = − =
− = − = − = − = − =
− = − = − = − = − =

− = − = − = − = − =
              

 

เพือ่ความสะดวก ยงัคงจะเขยีน 0 r  ดว้ย r  สาํหรบัทกุจาํนวนเตม็ r  ซึง่ 0 10r≤ <   

บทนิยาม 1 (ณฐัวุฒ ิและ อยัเรศ, 2556) กาํหนดให ้ Z R  แทนเซตของจาํนวนใน (1) ทัง้หมด นัน่คอื 

 { | ,q r r q= ∈Z ZR  และ 0 10}r≤ <  (2) 

และเราจะเรยีกสมาชกิของ Z R  ว่า จาํนวนเศษเหลือ (remainder number) 

จากการแปลงเลขฐานสบิใน (1) นัน้ จะเหน็ว่าเลขที่

ถกูแปลงขึน้มาไมใ่ชเ่ลขฐานสบิปกต ิฉะนัน้กอ่นทีจ่ะ

กล่าวถึงทฤษฎีบทที่สําคัญและนําทฤษฎีบทไป

ประยุกต์ใช้ เพื่อให้เข้าใจผลลพัธ์ได้ง่ายจะแนะนํา

การแปลงเลขจาก (1)  กลบัไปเป็นเลขฐานสบิทีทุ่ก

คนคุน้เคย 

 เพื่อใหเ้ขา้ใจในผลลพัธ์ของการประยกุต์ใช้

ทฤษฎีบทจากบทความนี้  จะแนะนําการแปลง

จํานวนเศษเหลอืที่ได้จาก (1) กลบัเป็นเลขฐานสบิ

ปกต ิเนื่องจากจาํนวนเศษเหลอืเป็นจาํนวนทีเ่ลขใน

แต่ละหลกัอาจจะไม่ใชเ่ลขโดด ซึง่มคี่ามากกว่าหรอื

เท่ากับสิบ แต่จํานวนในระบบเลขฐานสิบเป็น

จาํนวนทีเ่ลขในแต่ละหลกัเป็นเลขโดด และจาก 

หลกัการบวกเลขปกต ิหากผลบวกมคีา่มากกว่าหรอื

เท่ากบัสบิและเขยีนเป็นจํานวนเศษเหลือ q r  เมื่อ 

q  คอืผลหาร และ r  คอืเศษเหลอื (เลขโดด) จาก

การหารด้วยเลข 10  แล้วนําผลหาร q  ไปทดที่

หลกัหน้า ฉะนัน้จงึสรปุเป็นวธิกีารแปลงจํานวนเศษ

เหลอืกลบัเป็นเลขฐานสบิปกตไิดโ้ดยการบวกทแยง

จากเศษเหลอืตวัขวากบัผลหารตวัซา้ย ซึ่งกค็อืการ

ทด เลขป กตินั ่น เอ ง เพื่ อ ให้ เข้า ใจ ได้ ง่ายขอ

ย ก ตั ว อ ย่ า ง ก า ร แ ป ล ง จํ า น ว น 

13 55 24 9279 266 6415 1 7 , 876543210( 1)−  และ 

876543210( 1)( 2)− −  ที่ได้จากการเรียงกันของ

จํานวนเศษเหลือหรือจํานวนเต็มใด ๆ กลับเป็น

เลขฐานสบิ ดงันี้ 

13 55 24 9

2 6 2 1

1 1

279 266 6415 1 7 27(9 13)26(6 55)641(5 24)(1 9)7
27(22)26(61)641(29)(10)7
27 226 1641 9 07
2(7 2)22(6 6)164(1 2)(9 1)07
2922(12)1643(10)07
2922 21643 007
292(2 1)2164(3 1)007
292321644007

= + + + +
=
=
= + + + +
=
=
= + +
=

 

1

1

876543210( 1) 876543210 9
87654321(0 ( 1))9
87654321( 1)9
87654321 99
8765432(1 ( 1))99
8765432099

−

−

− =
= + −
= −
=
= + −
=
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1 1

1

876543210( 1)( 2) 876543210 9 8
87654321(0 ( 1))(9 ( 1))8
87654321( 1)88
87654321 988
8765432(1 ( 1))988
87654320988

− −

−

− − =
= + − + −
= −
=
= + −
=

 

เ ร า ยั ง พ บ อี ก ว่ า  9 8 7876543210( 1) (8 10 ) (7 10 ) (6 10 ) (0 10) ( 1)− = ⋅ + ⋅ + ⋅ + + ⋅ + −  แ ล ะ 
10 9 8876543210( 1)( 2) (8 10 ) (7 10 ) (6 10 ) (( 1) 10) ( 2)− − = ⋅ + ⋅ + ⋅ + + − ⋅ + −   

 

การแปลงจํานวนเต็มบวกเป็นจํานวนเศษเหลอืนัน้

จะสงัเกตเห็นว่าทําได้ง่าย แต่หากจะแปลงจํานวน

เต็มลบเป็นจํานวนเศษเหลือนัน้ทําได้ไม่ง่ายนัก 

ดังนั ้นบทตั ้ง 1 (ณั ฐวุฒิ  และ อัย เรศ , 2556) มี

ประโยชน์อยา่งมากสาํหรบัการแปลงจาํนวนเตม็ลบ 

 

เป็นจํานวนเศษเหลือ โดยได้แสดงให้ เห็นถึง

ลักษณะของจํานวนเศษเหลือของจํานวนเต็มลบ

ด้วย และได้นิยามการดําเนินการทวิภาค (binary 

operation) ( บน Z R  โดย 

( )

( ) ; 0 9
; 10,

q t
t

bq t b
q

r s r s
s

r s r a
r

sa
+

+ +

+ ≤ + ≤=  + ≥ + =
(  สาํหรบัทกุ ,q tr s∈ Z R  

 

บทตัง้ 1 (ณฐัวุฒ ิและ อยัเรศ, 2556) กาํหนดให ้ n∈N  ซึง่ qn r= แลว้ 

 
( 1)

0 ; 0
(10 ) ; 0

q

q

r
n

r r
−

− +

=
− =  − ≠

 (3) 

 ทฤษฎีบท 3 (อภสิทิธิ ์และ อยัเรศ, 2556) มปีระโยชน์อย่างมากสาํหรบัการแปลงจํานวนเศษเหลอื ซึ่ง

กล่าวไวด้งันี้ 

ทฤษฎีบท 3 (อภสิทิธิ ์และ อยัเรศ, 2556) กาํหนดให ้ 1 2 3, , , , ,ns s s s m∈ Z  ซึง่ 0 9is≤ ≤  จะไดว้่า 

 1 2 3 1 2 3
#(0)

1000 0m n n
n

s s s s m s s s s
=

= ⋅ +    (4) 

ผลการศึกษาหลกั 

 จากการสงัเกตเราพบความสมัพนัธ์ทีน่่าสนใจของผลคณูของเลขโดด 8  กบัจํานวนทีเ่ลขเรยีงกนัลดลง

ไปทางขวาจากเลขโดด 8  ดงันี้ 
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1

1

1

1

8 64 7 4 7(10 (2 ( )))
8 8 696 70 6 7(8 ( 1))(10 (2 ( )))
8 87 7008 701 8 70(8 ( 1))(10 (2 ( )))
8 876 70120 7012 0 701(8 ( 1))(10 (2 ( )))
8 8765 701232 701232 7012(8 ( 1

8 8
7 7 7

6 6 6
5 5 5

4 ))(10 (24 (

−

−

−

−

⋅ = = = + ⋅ −
⋅ = = = + − − + ⋅ −
⋅ = = = + − − + ⋅ −
⋅ = = = + − − + ⋅ −
⋅ = = = + − − + ⋅ − )))

8 87654 7012344 7012344 70123(8 ( 1))(10 (2 ( )))
8 876543 70123456 70123456 701234(8 ( 1))(10 (2 ( )))
8 8765432 701234568 701234568 7012345(8 (

4
3 3 3

2 2 2
1 1 1))(10 (2 ( )))

8 87654321 7012345680 70
1

0

⋅ = = = + − − + ⋅ −
⋅ = = = + − − + ⋅ −
⋅ = = = + − − + ⋅ −
⋅ = = 1

1

0 1

1234567 0 70123456(8 ( 1))(10 (2 ( )))
8 876543210( ) 70123456792 7012345678 2 701234567(8 ( ( ) 1))(10 (2 ( ( ))))
8 876543210( 1)( ) 701234567904

0 0
1 1 1

2 27012345678 9 4 7012345678(8 ( ( ) 1))(10 (2 (

= + − − + ⋅ −
⋅ = = = + − − + ⋅ −
⋅

− − −
− −− = = = + − − + ⋅ −( )2)))−

 (5) 

จากความสมัพนัธ ์(5) เราสามารถเขยีนความสมัพนัธน์ี้ดว้ยสมการเพือ่ใหง้า่ยต่อการเขา้ใจไดด้งันี้ 

8 876 70123 (8 ( 1))(10 (2 ( )))n n n⋅ … = … + − − + ⋅ −  สาํหรบัจาํนวนเตม็บวก n  เมือ่ 7,6,5, ,0n =   

ซึ่งเราสังเกตเห็นว่าผลคูณของเลขโดด  8  กับ

จํานวนที่เลขเรยีงกนัลดลงไปทางขวาจากเลขโดด 

8  เป็นจํานวนทีห่ลกัมากทีสุ่ดเป็นเลขโดด 7  หลกั

หน่วยเป็นจาํนวน 10 (2 ( ))n+ ⋅ −  และหลกัทีเ่หลอื

เป็นจาํนวนทีเ่ลขเรยีงกนัเพิม่ขึน้ไปทางขวาจากเลข

โดด 0  ถึงจํานวน 8 ( 1)n+ − −  สําหรับจํานวน

เตม็บวก n  เมือ่ 7,6,5, ,0n =    

 ต่ อ ไป จ ะแ ส ด งตั ว อย่ า ง เพื่ อ นํ า ไป สู่

การศกึษาและหารปูทัว่ไปของผลคณูของเลขโดด 8  

กบัจํานวนที่เลขเรยีงกนัลดลงไปทางขวาจากเลข

โดด 8  ดงันี้ 

 

ตัวอย่าง 1 จงหาผลลัพธ์ของ 11 10 98 [(8 10 ) (7 10 ) (6 10 ) (( 2) 10) ( 3)]⋅ ⋅ + ⋅ + ⋅ + + − ⋅ + −  สามารถหาได้

ถกูตอ้งและสอดคลอ้งกบัความสมัพนัธ ์(5) ทีเ่ราพบ ดงันี้ 
11 10 9

1 1 1

1

1 1

8 [(8 10 ) (7 10 ) (6 10 ) (( 2) 10) ( 3)] 8 876543210( 1)( 2)( 3)
8 876543210 9 8 7
8 87654321( 1)877
8 87654321 9877
8 876543209877
7012345679016
70123456789 0 6
70123456789(10)(16)
70123456

− − −

−

⋅ ⋅ + ⋅ + ⋅ + + − ⋅ + − = ⋅ − − −
= ⋅
= ⋅ −
= ⋅
= ⋅
=
=
=
=



789(8 (3 1))(10 (2 3))+ − + ⋅
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ตรวจคาํตอบด้วยโปรแกรม Maple 

 

 
 

Figure1  11 10 98 [(8 10 ) (7 10 ) (6 10 ) (( 2) 10) ( 3)]⋅ ⋅ + ⋅ + ⋅ + + − ⋅ + −  

ฉะนัน้ จากความสมัพนัธ ์(5) เราจงึสรปุเป็นขอ้

สงสยัไดด้งัต่อไปนี้ 

(1) เราสามารถเขียนรูปทัว่ไปที่แน่นอน

ของผลคณูของเลขโดด 8  กบัจํานวนทีเ่ลขเรยีงกนั

ลดลงไปทางขวาจากเลขโดด 8  ไดห้รอืไม ่ 

 

 

 

(2 ) หากเราสามารถ เขียนรูปทัว่ ไปที่

แน่นอนของผลคูณนี้ได้ แล้วรูปทัว่ไปของผลคูณนี้

จะมลีกัษณะเหมอืนกบัความสมัพนัธ์ (5) ที่เราพบ

หรอืไม ่ 

ทฤษฎีบท 4 สาํหรบัทกุจาํนวนเตม็บวก n  จะไดว้่า 

 8 876 ( ) 70123 (8 ( 1))(10 (2 ))n n n⋅ … − = … + − + ⋅   (6) 

การพิสจูน์ กาํหนดให ้ ( )P n  แทนขอ้ความ 
 8 876 ( ) 70123 (8 ( 1))(10 (2 ))n n n⋅ … − = … + − + ⋅  สาํหรบัทกุจาํนวนเตม็บวก n  

เนื่องจาก 

1

1

1

8 876 10( 1) 8 876 10 9
8 876 21 99
8 876 32099
70123456792
7012345678 2
7012345678(12)
701234567(8 (1 1))(10 (2 1))

−

−

⋅ … − = ⋅ …
= ⋅ …
= ⋅ …
=
=
=
= + − + ⋅

 

จะไดว้่า (1)P  เป็นจรงิ สมมตวิา่ ( )P k  เป็นจรงิ เมือ่ k  เป็นจาํนวนเตม็บวก จะไดว้่า 

8 876 ( ) 70123 (8 ( 1))(10 (2 ))k k k⋅ … − = … + − + ⋅  

พจิารณา
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8 876 ( )( ( 1))
8 [876 ( )0 ( ( 1))]
[8 876 ( )0] [8 ( ( 1))]
[8 876 ( )]0 [8 ( ) ( 8)]
[70123 (8 ( 1))(10 (2 ))]0 [8 ( ) ( 8)]
70123 (8 ( 1))(10)0 (2 )0 [(( 8) ) ( 8)]
70123 (8 ( 2))(

k k
k k
k k
k k

k k k
k k k
k

⋅ … − − +
= ⋅ … − + − +
= ⋅ … − + ⋅ − +
= ⋅ … − + ⋅ − + −
= … + − + ⋅ + ⋅ − + −
= … + − + ⋅ + − ⋅ + −
= … + − 1

1

1

1

8 ( 1)) 00 (2 )0 [(( 8) ) ( 8)]
70123 (8 ( 2))(8 ( 1)) 00 (2 )0 [((2 10) ) (2 10)]
70123 (8 ( 2))(8 ( 1)) 00 (2 )0 [((2 ) (10 )) (2 10)]
70123 (8 ( 2))(8 ( 1)) 00 (2 )0 [(2 ) 2 (10 )

k k k
k k k k
k k k k k
k k k k k

+ − + ⋅ + − ⋅ + −
= … + − + − + ⋅ + − ⋅ + −
= … + − + − + ⋅ + ⋅ − ⋅ + −
= … + − + − + ⋅ + ⋅ + − ⋅ −

1

1

1

10]
70123 (8 ( 2))(8 ( 1)) 00 (2 )0 [(2 ) 2 10 20 (10 )]
70123 (8 ( 2))(8 ( 1)) 00 (2 )0 [(10 (2 ) 2) ( 20 (10 ))]
70123 (8 ( 2))(8 ( 1)) 00 (2 )0 [(10 2 ( 1)) ( 2 )0]
70123 (8 ( 2))(8

k k k k k
k k k k k
k k k k k
k

= … + − + − + ⋅ + ⋅ + + − − ⋅
= … + − + − + ⋅ + + ⋅ + + − − ⋅
= … + − + − + ⋅ + + ⋅ + + − −
= … + −

1

)00 (2 )0 (10 2 ( 1)) ( 2 )0
70123 (8 ( 2))(8 )( 2)(10 2 ( 1))
70123 (8 ( 2))(8 )(8 10 )(10 2 ( 1))
70123 (8 ( 2))(8 )( 10)(10 2 ( 1)) (8 )0
70123 (8 ( 2))(8 ) 0(10 2 ( 1)) (8 )0

k k k k
k k k k
k k k k
k k k k
k k k k−

+ + ⋅ + + ⋅ + + − −
= … + − + − + ⋅ +
= … + − + − + + ⋅ +
= … + − + − + ⋅ + + +
= … + − + + ⋅ + + +

70123 (8 ( 2))(8 ( 1))0(10 2 ( 1)) (8 )0
70123 (8 ( 2))(8 ( 1))(8 (( 1) 1))(10 2 ( 1))

k k k k
k k k k

= … + − + − + ⋅ + + +
= … + − + − + + − + ⋅ +

 

จะไดว้่า ( 1)P k +  เป็นจรงิ ดงันัน้โดยหลกัการอปุนยัเชงิคณิตศาสตร ์จะไดว้่า  

 8 876 ( ) 70123 (8 ( 1))(10 (2 ))n n n⋅ … − = … + − + ⋅  สาํหรบัทกุจาํนวนเตม็บวก n   

 จากทฤษฎบีทขา้งตน้ เราสามารถนํามาประยกุตใ์ชใ้นการหาผลลพัธไ์ดง้า่ยขึน้ดงัตวัอยา่ง 2 ต่อไปนี้ 

ตวัอย่าง 2 จงหาผลลพัธข์อง 13 12 118 [(8 10 ) (7 10 ) (6 10 ) (( 4) 10) ( 5)]⋅ ⋅ + ⋅ + ⋅ + + − ⋅ + −  

วิธีทาํ โดยทฤษฎบีท 4 จะไดว้่า  
13 12 11

1 1 1 2

1

8 [(8 10 ) (7 10 ) (6 10 ) (( 4) 10) ( 5)]
8 876543210( 1)( 2)( 3)( 4)( 5)
70123456789(10)(11)(8 (5 1))(10 (2 5))
70123456789 0 1 2 0
7012345678(10)1240
7012345678 01240
701234567901240

⋅ ⋅ + ⋅ + ⋅ + + − ⋅ + −
= ⋅ − − − − −
= + − + ⋅
=
=
=
=
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ตรวจคาํตอบด้วยโปรแกรม Maple 

 
Figure 2   13 12 118 [(8 10 ) (7 10 ) (6 10 ) (( 4) 10) ( 5)]⋅ ⋅ + ⋅ + ⋅ + + − ⋅ + −  

ตวัอย่าง 3 จงหาผลลพัธข์อง 21 20 198 [(8 10 ) (7 10 ) (6 10 ) (( 12) 10) ( 13)]⋅ ⋅ + ⋅ + ⋅ + + − ⋅ + −  

วิธีทาํ โดยทฤษฎบีท 4 จะไดว้่า  
21 20 198 [(8 10 ) (7 10 ) (6 10 ) (( 12) 10) ( 13)]

8 876543210( 1)( 2)( 3)( 4)( 5)( 6)( 7)( 8)( 9)( 10)( 11)( 12)( 13)
70123456789(10)(11)(12)(13)(14)(15)(16)(17)(18)(19)(8 (13 1))(10 (2 13))
701234567

⋅ ⋅ + ⋅ + ⋅ + + − ⋅ + −
= ⋅ − − − − − − − − − − − − −
= + − + ⋅
=



1 1 1 1 1 1 1 1 1 1 2 3

1 1

1

89 0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 0 6
7012345678(10)123456789(11)36
7012345678 0123456789 136
7012345679012345678(10)136
7012345679012345678 0136
70123456790123456790136

=
=
=
=
=

 

 

ตรวจคาํตอบด้วยโปรแกรม Maple 

 

Figure 3  21 20 198 [(8 10 ) (7 10 ) (6 10 ) (( 12) 10) ( 13)]⋅ ⋅ + ⋅ + ⋅ + + − ⋅ + −  

 

บทสรปุ 

จากการศึกษาผลคูณของเลขโดด 8  กับ

จํานวนที่เลขเรยีงกนัลดลงไปทางขวาจากเลขโดด 

8  โดยใชห้ลกัการอปุนยัเชงิคณิตศาสตรแ์ละจาํนวน 

 

 

 

 

เศษเหลือเป็นเครื่องมือสําคญัในการพิสูจน์ ทําให้

ตอบขอ้สงสยัขา้งตน้ทัง้สองขอ้ของเราได ้ดงันี้ 

(1) เราสามารถเขยีนรูปทัว่ไปของผลคูณ

ของเลขโดด 8  กบัจํานวนที่เลขเรยีงกนัลดลงไป

ทางขวาจากเลขโดด 8  ได้ดังที่กล่าวไว้ในทฤษฎี

บท 4 ดงันี้ 

8 876 ( ) 70123 (8 ( 1))(10 (2 ))n n n⋅ … − = … + − + ⋅  สาํหรบัทกุจาํนวนเตม็บวก n  

 

 2) รปูทัว่ไปของผลคูณของเลขโดด 8  กบั

จํานวนที่เลขเรยีงกนัลดลงไปทางขวาจากเลขโดด 

8   ทีไ่ด้นัน้ มลีกัษณะเหมอืนกบัความสมัพนัธ์ (5) 

ทีเ่ราสงัเกตพบ 

 จากการสงัเกตผลคูณของเลขโดด 8  กบั

จํานวนที่เลขเรยีงกนัลดลงไปทางขวาจากเลขโดด 

8  จนกระทัง่สามารถหาและพสิูจน์รปูทัว่ไปได้ ซึ่ง

นับได้ว่ารูปทัว่ไปนี้เป็นการวางนัยทัว่ไป ของการ

สงัเกตของเรา และกล่าวเช่นเดยีวกบั (2) ได้ว่ารูป

ทัว่ไปของผลคูณของเลขโดด 8  กบัจํานวนที่เลข

เรียงกันลดลงไปทางขวาจากเลขโดด 8  เป็นอีก 

ความสวยงามวางนัยทัว่ไป ในแบบคณิตศาสตรอ์กี
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รปูแบบหนึ่ง ยิง่ไปกว่านัน้รปูทัว่ไปนี้ยงัช่วยใหก้าร

คาํนวณผลคณูของเลขโดด 8  กบัจํานวนทีเ่ลขเรยีง

กันลดลงไปทางขวาจากเลขโดด 8  เป็นเรื่องที่

สะดวกและไมยุ่ง่ยากเกนิไป 

กิตติกรรมประกาศ 

 ผูเ้ขยีนขอขอบพระคุณผูป้ระเมนิบทความ

วชิาการทุกท่าน สาํหรบัขอ้คดิเหน็และขอ้เสนอแนะ

ทีเ่ป็นประโยชน์อย่างมากในการปรบัปรุงบทความ

ใหส้าํเรจ็ลุล่วงไดอ้ยา่งสมบรูณ์ โดยบทความนี้ไดร้บั

การสนับสนุนจากกลุ่ มวิจัย : Group for Young 

Algebraists in University of Phayao (GYA) 

เอกสารอ้างอิง 

กิตติยา ใจเย็น  และ อัยเรศ เอี่ยมพันธ์ . 2557. 

ความสวยงามวางนัยทัว่ไป: พหุคูณของ

เลขโดด 9 ด้วยจํานวนทีเ่ลขเรยีงกนัลดลง

จากเลขโดด 9 ไปทางขวากบัจํานวนทีทุ่ก
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